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Iatroduuvcidn

.48 sabido cuc no todo espacio d¢ Danach ¢s isomorfo a su cua-
drado ( v. (2) ¥ (3) ) ¥y cue, por ¢l contrario, osa propicdad
cs véalida para muchos wspacios dc Banach clésicos. .n osta no-
ta soc considoren los cspacios de Hardy, notados Hp, Y sc obtic-

nc para cllos una rospucsta afiruwativa.

1.~ Prelininarcs: Sca T = 12 ¢G5y 1zt = 1! la circunvorcncia
SeeT i Dl §
idad. 3i P s uxna funcidn sobre T y si f osté cofinida sobro

: . it ‘ T P
27 por £(t) = P(c” ), omtonues f es una funcibén periddica de
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porioco 27, ccivrosamusnto, si £ os una funcidn peribdica do
. - . e X .
pericdo 21 govre R, existe una funcibén F sobre T cue verifi-
iv s a .
ca £(t) = P(¢” ). .n consccucncia identificarcmos las Ffuncionos
1 .
sobre T con las funciones sobrc R de porfodo 21T, y por coilo-
vsn _ _— o 3 it
didad escribirceups £(t) on lugar do f(e ).
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{on esto convencidngdofinimos L7 (T) = LP(— H,TT) para 14p2a

cowo la claso de tocas las funcionos complejas,; mouibloes Lebos--

% 1
guc, de poriodo 2T sobre X para las cuales la norma

el _3._“}_:_8 (6)1® aw ] M?

es finita.
Supongcios ahora cuc £ es una funcidn analitica cn el disco

abivrto tui<ls
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Sea £ (%) = ©(x¢ ). Para un r fijo, f_ os una funcibén defi-
o
nidasobre 'y, ©8 doulr, si rosiringiwos f a la circunforcncia

de radio r, obtoncnos una funcidn centinua sobre esta vircun-

... Ly

s

fercencia, a la cuc pouwcmos interprotar taabién como una fun--
cidn scobrs W

s _ '
107208 2o H- a la clase de funciones anali-

tivas £ o ol disco zZ=-1 para las cuales las £ son acota-
iy
5 . v 2Py .

um3m1lanmwquL(T)ummﬂ:rwal.Sllép¢ah entonce

B os un espacio .o Banach bajo la norma
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2.~ Tooroias 0" os iscuorfo a H % H s 1
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pomositracibn: Yodo funcidn £ nucce desgomponorsce on suna de

una funcidn mer ¥ una funcidn impar, co la siguilcnte nanora:

f=£ +£ , ¢onde

: R . R : - »
La Goscvomposiviéa os Gnica y si f¢H , obviancnte I.Q_H .
1, 2 . .n conzocuincia, llaasando 4 al subespacio de H*
que consiste (o vocas las funcionos pares y B al subespacio
D 5 e g . . X
de H cue consistic de tocas las funcioncs iuparcs, se tieono
D
I = A (B B
: o . - D
lostrarcmos ¢uc A ¥y I son lsoworios a H ,

n
10) soa 2(z) = ,,¢ a % una funcidn pertonscionte a A. s
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i o"—’ ?n+l 0 sto implica 0 para todo
uc — a = csto implica a = 0 para tod
%900 “2n+l’ F o on+l !
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n= 0 .Pox lo.itanto P\z) = fn'i;JOaZni . Cucede ontonces dcofini-
. » . is.pﬁ n | .
da la fun.idén analitica g(s) = < a_ s on Isl< 1l tal cue
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P(z) = g(z )
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Por otra paric, si s = Re y 2z = rTe p
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dntonoee, Hell = HPgi » S¢ ve claramente cue la aplicacién

lincal ? - g dofinida por P(z) = g(z ) o8 una isounctria so-

%t . o ; r
bre, y por lo vento un isomorfismo cnire Ay H .
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20) 81 I(s) =£— a z pcrioncse a B, se tionc
n% 0 n
"_-—"'r: ."\ {
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Luego, £t a_ o = 0 y esto implica a = 0 para toio n=0,
n=0C 2n 2n

in consccucncla,
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conde L« 7 = i a s = h(s) d¢efine una funcidn
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analftica cn fs!<¢ 1. intonc®s I(z) = zh(z ) . idomés,
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Obviamentc, Hhili= {Ill . .ntonces la aplicacidén lineal I —» h
. . Py n 2 . . .

de B sobre H definida por I(z) = zh(z ) definc un isomorfismo,
. . 5 , b :

Bstos rosultiacos demuostran finaliiente ¢ue H es iscomorfo a

D
Hp XH 4, 1l€pdw .

Definiuoes L?O(T) como la ¢”ase de todas las funciones comple-
. . . . . 1 '
Jjas, mcuibles Lebosgue, de periodo 2 M sohre R para las cua-
les la rnorma supireno escncial ces acotada, y entoncaes oxtonde—
mog la <orfinicidn de E- al caso p = ¢ . von la modificacién
sorrospondicnite cn cl tratamionto de la norma, ol teorema an-

terior tambidn es vAlido para l€p 400 .
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