
  

   
    

LA ECUACION DE SLUTSKY Y LA NEDIDA DE LA 
REACCION DEL CONSUMIDOR ANTE UN CAMBIO DE 

PRECIO. E : 

   
  acto E. Cojas 1 

Colaboró Jose M. Clutce (Lic en Econonta) —   



la ecuación de Slutaly y la pedida de la rescción del 
consumidor anto un cambio de presto 

la ecuación de SIutsky, cono derivada de estática comparativo, nos tn 
forma, dada bm sstuación Gpties Snicial y una renta constante, sobre la tasa 
Anstantánea de cambio que afectará las cantidades de los bienes que denarda el 
consumidor y 1a utflided marginal de a renta, al producirse la vertact 

  

de 
precio de mo de Jos bienes. : 

Tor tratarse de ura tasa insténtanea de cambio, no debiera extrañar.   

que es producto por un cambio finito de un precio, arroje resultados que no cos 
estan con Ja wmriación reslnente operads en las cantidades. 

Sin esbargo, en algón caso, 1a tasa de canbio proporcionado por la deri 
vedo mltiplicods por wn conbio finito de precio ds con total excactstud 1a ve 
rísción en lo contídad del bien cuyo precío se mantiene constante. Buscando pos 
biLstar la vtíliración de la derivada con esta eficacia se han ensayado, gora 
ciertas clases de funcionos, procedímtentos correctores que la modifican y poros. 
ten arrábor a'los resultados apetecídos. 

      

la ecuación se obtiene &iforenciando totalmente o derivando totalmente 
el síetona de ecuaciones límesles que se construyó pora obtener el méxico, e Sn 
cluye entre sus datos 1 

  

lerivadas segundas de la función de utiitded, los pre 
elos de equilibrio Iniciales, la cantidad inicial de equilibrio del bien cuyo 
precio se modifica y, también, el valor de equilibrio que la mexinización asignó 
a Ye utihided marginal de la renta. 

  

Las funciones de utilidad que hemos considerado sólo contemplan des 
bienes   , y son aquéllas cuyo grafo se halla total o parcíalnente en el curdrante 
positivo. En e Últino caso, sólo 01 trawo positive se refiere este astudjo. Por 
Jo dosás, deben ser cont$mes, dsferenciablos hasta el segundo orden, y sus cur- 
vns de Snésferencía, estrictamente comvezas hacía el origen y no Intersecarte, 
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Son de segundo grado, ya son por 2a presencia dol témmino cus: ico 
Tmixto" (02 que reúne Ins dos variables), o porque a Él se agregue alguna de 1 
dos variables elewds #1 cundrado. 

  

Prcden agregarse an a1 6 a Jos términos cusdráticos otro v otros dos 
términos en los que figuren las variables en forma Lineal. 

Los coeficientes de 1ns variables son nineros resles, on la restric- 
ción de que vo deben, por razón de su signo, contrariar las prescripciones sobre 
forma y ubicación de 12 cure. 

  

Notación 
Nivel de wes2sded: U; en el equilibrios We. 
Bienes: "e", "y"; cantidades de equilibrio: xº, yº; cambio en 1a 

cantsdad do on bier   + de, dy, segín el caso. 
Veiládad marginal del espero: " AY; en el punto de equilibrio: Dos 

: anio en th tiled margin de di- 
mero: dh. 

Precios 

  

Dx, Py; en el equilibrio: Hk, Hy; cambio en el precio de un 
bier 

  

ape, dry, segín el caso: 
Renta: Rs renta de equílsbrio: RO. 
Coeficientes de las variables: AL, AZ, 2000, AS0   

Segundas, derivadas parciales de 18 función de uts1sdad: respocto a Ja 
memo, voríoble de la derivada primera: Uat, U)y, según el ca 
dos rospecto a Ja otra variable: by, yx, segin e caso, 

Hesstano ordade 

    

las derivadas de Slutsky, constdcrando solamente dos bienes (    ety) 
y los efectos del combo en el precio de uno de ellos, por ejemplo "x", se sin 

jaa asf 200, 220, 2%, cegín cual ses la variable cua modificación bots DE, Be, Be, ccs sea la variable cuya 
a rafa del combio de Precio queremos denotar. 

    

163



  

do a de oie de ae eri (585) seno sen 0 sie 

  

Efectuadas les operaciones, obtendremos el valor de Ja derivada, y £e- 
he se multiplicará por el cambio en el precio (dPx). EI resultado de este produc 
to expresará el welor del Snerenento o del decremento producido en "x", vale de. 

Paralelosente, si el canbfo que se busca es en "A" (8) o enel 

otro bien (dy, en cuyo caso se lame efocto "erurado"), bestará ubicer el vector 
de constantes en la primera 6 en 1a tercera column del mmerador, y efecttar 

  

as operaciones. 

Cono salinos, à) efectuar és   65 Virévi de Ja ecuación de Slutsky 
poder presenter separados los efectos de sustitución y rente, poro Éste no es el 
problora” que nos ocupa ahora. Nuestro interés se centra en la exactitul de la 
evaluación del efecto total oporado, sin atender a e origen. 

Es 

Tipos de funeiones de vrslsind ests   

ler. Tipo: AL ay + A2x 4 M8 yA 
En lo que esgue so considera wn combio en Px. EX razonentento of sine 

trico en caso de cambiar Py. 

Tn este tipo de función, Ja derivada de Slutsky multiplicado por el 
combio de precto, proporciona Información correcta sobre el efucto "erwsado", es 
decir, es foluetente el dxto sobre la varinción o ausencia de vartación (efecto 
“ervzado” nulo) de "y" cuando cambie Pr. Aclaramos que pora posotros es corree- 
ta da información que cosncído con la que He obtsens maxtnszand 
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Respecto 81 combo en las voriablos * Nr y "x", da información vó- 

do ee indicativo por su sigo: indico que le cantídod dr equilibrio de 1a worse 
ble ha aumentado o disminuido, pero e dato que se obtiene al multiplicar por 
el cambio en el precto no es correcto. 

Peto Salencín puede eubsanarse multSplscando el velor de Ja derivada 
(siempre hablanos de las veriables * A" y 0%   » porque el efecto Peruzada, re- 
petinos, en este tipo de ecurción no necesita corrección), por la razón entre 
el precio de equilibrio y el novo precio, es dectes 

tanto (2 he), E Ter to tanto: 2h (ex) = 

ym (Qe) ae om 

E EN 

Te) pan 

ado. tipos AL ay + AD x + AE? = U (0) 
Moy tay eas =U) 

Ep estas funciones, 81 término cundrtico "mixto" de agrega una de 
das dos variables, en forma Lineal. prinero (swque este término puedo feltar) y 
elevada 81 cusdrado despofs. Cais ficoremos este Gitino témmino de cuadrático 

  

En este tipo de función, la derivada do Slutaky no es Útil para cvoliar 
da tása de cambio de ninguna de las tros veriables ante un cambio finito en un 

preci   

EL procedimiento corrector que se propone sólo contempla el canbio de 
precio de Ja variable que figura en 03 término cumdrático "s 

  

imple”, 3 consseto 
en sumar adgcbrofennonte 21 denominador del cociente que expresa las derivadas, 

  antes de efectuar da dSviesón, 18 oxproción que se £ndicaró a contimación. 

Recordando que ese dencnsrador os el hesstano orlado, cuyo signo posi 
tivo simplimenta Ja segunda condición del óptimo, podemos £ndicar el muevo donc= 
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mirador asf 
Fl +2.M1.1y.dPx, paro ectación (0) 
BU + 2.2. Pe ys pore ecuación (0) 

Obtenidas los derivadas corrogidas, su valor se multiplica por dps 6 
Ary, segón el caso, para obtener la mogrstud del cambio operado en la variable 
de que se trat   

Entonces, en el caso de la ecusción (2) -canbio en Px, siendo "x" la 
veriablo del término cundrático "eseple"- se tendrá: 

ak = Minerador del cociente que expresa la derivado . apa 
+ 2.82. am 

ex = Muserndor del cociente que expresa la derivada . ap, 
Meza 

ày = Noneradoé del cociente que express 1» derivate , ny 
PM + 2.0.0. am 

Ser. Tipo: AL xy +.A2 x 4 AS É eU (0) 

AO) 

Cuando, a más del término cusdrático "simple" aparece Ja OTRA variable 
en forma Lineal, y stespro que se trate del cambio de precio de le variable del 
término cuadrático'"eteple", el procodintento recién visto de Informcsón corres 
ta sobre esta misma wiriable y sobre " Á ", pero no sobre el efecto cruzade 

la derivada do "y" respocto del cambio en Pe requiere también la nodí- 
ficación del mmoredor del cociente que expresa la derivado. En el caso de la 
ecuación (0), 1a dersvade corregído serás 

(22  Xumorador del cociente que expresa ln derivada + A3.dPx 
See fil + 2a. eae 

—— 
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La eficacia de Jos correctores omslízados descansa en el hecho de que 
ff se adteions 6 la expresión simbólica desarrollada que defino en da optim   

  ción primitiva a vn de lus variables, lo expresión   sc deserrollada de da 
respectivo derivada corregido multSplScada por el cambio en cl precio, se obtie- 

  ne, efectuadas las operaciones y simplificaciones necesarsos, una exprossón 4 
déntica a 28 que se obtieve para Ja misra voriable mediante una nucva maxinsca. 
esén 4) nuevo precio y renta constentes 

  

Eseoplsficando con wa fonción de wtsifded muy sencilla: USAL xy, y 
denotando con x' el valor que asigna a lo verfable "x" Ja meva emxinteación, 

  

  

tentrimos: 

E ae > 35). am 

and Do q 
ak ear eo 

ei dev dimite eno 
  , al penftir cunts ffear 

  

  

yas tasa Man Jos dos térainos de 28 

dato 3 tener en cuenta cuordo se afirma que 62 tómino que en esta ecuación e- 
valía el efecto sustitución supone Sraltereble el nivel de utsisdad, 

Referencias 
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vista GSormale degi£ EconostetS, Julio 1935. 3 
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Edceplus con los tipos de funciones de urstidnd estudiad 
Eármplo del Jer. Tipos 

Vaya nos ys e 20. 

  

PS 
Datos del náxino restringido: 

JP 23 hesssano oriado, [6] = 532 (posstsvo) 
ratio de prtcto: Pe baja a: "90440 (ah = -7,60) 
la moximitación 85 os siguientes vatores: 

  

  

  

xt = 7,6255 cambio operado: dx = 1,625 

yr = 2,457 o ms ay A 
Xena; es aA= orastiazsso 

Derivados sin corre 

  

ariaciones que se obtienen 

    
    

     

e. da a Ñ > PE ha osmosis éra o, mos (7,6) = 1,9 

E .OTISZAS71 dy = 0,072428571 . (-2,6) = -0, 5426571 

eet ¿h= -0,0263009 . (7,6) = o,1es7ietes 2 a o (246) = operas 
Corrección: Se multiplica, en el caso que corresponde, el valor de 1a derivada por: 

ne H+ de 
E): as emos sa osas   

Variación que «+ obtiens: de = - 0213815788 . (-7,6) = 1,625 
    py ae. we. as, ss 2443609 HE = - O,03084511: (BE). - BE fig ao om in sona 

Variación que se obtiere: d = - 0,030545112 . (-7,6) = 0,232142057 

Como ue ha visto, yo (Testo ermado™) mm necesita correcta. 
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ve tam 

3 k= 295 Hy = 125 RO = 200. 

tos dei estes restringido: 
ade a yo m7 Jer 205 Ii) = 18.000 (positivo). 

Cambio de rectas Px baja a: 20 (ane = -9). 
a eexiniecién df toe atguowies velascor 

ste as meda eco cc 
yee oro os 
x ake sas 

Doris      Jprinciones que se obtSenen 

de 0,16. (9) = 1,4 

    dy = 0,053... (-9) = - 0,48 

ea 20. o. the 04. (9) = 356 
Corrección: El denonfindur de la derivada (Ji] = 18.000) debe dsemímutrse en 1a só- 

A ee 

  

  (ee) 
Verisesão que un obtienes des 0,28 - 

6 
Variación que se obtienes dy = 0,007... (29) = - 0,25 

     

      

ake = 0,025 . (9) = 5,025 

170 

 



  

do) 

  

Ue Soy HP 4 ys We 1.029 
Re 2x +252 y5 the 25 B= 25,25 Re = 20554 

Datos del mino restringido: 
Hee Sh y= 4s Jem 105 | = 51.449,98 (posstivo) 

  

Cambio de precio: Px teja as 14 (Pe = - 7) 

la mexintzcción de los siguientes valores: 
x1 = 7,$98162691 — combio operados dx = 2,$98262601"" 
    

  

      

    

  

3,94s247902 may =~ 0,0se7s2008 
25,27862209 IN E 

Derivadas sin corrección variaciones que se obtienen 

Saree = 0244424089; dx = ~ 0,244424089 . (-7) = 2,720898624 

m E oO; ay = o 005206688. (-2) = 0057000816 599,98 cs a 

= = 0, 406880655; — O,ABURHO6SS . (-7) = a,dosicásas 

  

Corrección: Para Ja variables "%" y ! A? bosta con mpdificar cl denominador de 
Ja derivada, coro ya se dijo (JH) + 2.AL W Pe). En cambio para la 
Varíoblo "y", hay que modificar también e) nimerador aonôndole el 
producto: AS ax 

  

    

EA muevo denonsnador, pera las tres variables, seri 
5.449,98 4 2 x 60x 25,2 (-7) = 35.679,98 

En cvonto a 208 numeradoros: ls voriables "5" y % A % conservan el 
de la ecuación original; la voriable "y" debe adsciomarle e) prodve- 
to antedicho: 

2741 (-7) = 265 

de nussa 2 = oamacaon (o ens 
Variación que se obtiene: dx = - 0,371166098 (-7) = 2,59e102091 
(Be) A coa . 

dy = 0,007e21728 (-7) = - 0,054752 

  

Variación que se obtier 

DAL). 25080 2. 0,7903 am dr) 3.079, 

  

Vartación que se obtienes ¿As - 05739974698 (-7)= 
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